
 

Barem de notare clasa a VI a 

Problema nr. 1  

 

Fie S= 1 + 7 + 72 + ⋯ + 72027. 

a) Calculați ∶ 1 + 7 + 72 și 1 + 7 + 72 +  73; 

b) Demonstrați că S este divizibil cu 57, 4, 25, respectiv 200. 

                                                                                              Prof. Daniela Boanță 

Colegiul Național Ion Maiorescu, Giurgiu 

 

a) 1 + 7 + 72 = 57.................................... .....................................................................2p  

1 + 7 + 72 +  73 = 400.......................................................... .....................................2p 

b) Grupăm termenii din S câte 3 si obținem  676  grupe ............ ...................................2p 

Dăm factor comun și avem că :  𝑆 = (1 + 7 + 72) + ⋯ . +72025(1 + 7 + 72) = 

= 57 ∙ (1 + 73 + ⋯ + 72025)......................................................................................3p 

                   Atunci S  se divide cu 57......................................... ..................................................3p 

Grupăm termenii din S câte 4 si obținem 507   grupe ......... .................................2,5p  

Dăm factor comun și avem că :   

𝑆 = (1 + 7 + 72 + 73) + ⋯ . +72024(1 + 7 + 72 + 73) = 

= 400 ∙ (1 + 74 + ⋯ + 72024)....................................................................................3p 

Observam că 400 = 4 ∙ 100 = 25 ∙ 16 = 200 ∙ 2........... ..........................................2p 

Drept urmare, dacă S se divide cu 400, automat se divide cu toți divizorii lui 400, 

printre care sunt și 4, 25, respectiv 200................................. .....................................3p 

Problema nr. 2 

a) Câte fracții ordinare supraunitare au suma dintre numărător și numitor egală cu 2026? 

b) Câte dintre fracțiile de la punctul a) sunt ireductibile? 

Prof. Dincă Gabriela Camelia 

Școala Gimnazială nr. 7, Giurgiu 

Prof. Dincă Iulian Viorel 

Școala Gimnazială Mihai Eminescu, Giurgiu 

Barem: 

a) 
𝑎

𝑏 
> 1 ⟺ 𝑎 > 𝑏, 𝑏 ≠ 0 (1) 

 𝑎 + 𝑏 = 2026 ⟹ 𝑎 = 2026 − 𝑏 (2) 



 
Din (1) și (2)⟹ 2026 − 𝑏 > 𝑏 ⟹ 𝑏 < 1013 ⟹ 1012 fracții supraunitare........5p 

b) 
2026−𝑏

𝑏
 fracție ireductibilă ⟺ (2026 − 𝑏, 𝑏) = 1..................................................4p 

Fie (2026 − 𝑏) ⋮ 𝑑 și 𝑏 ⋮ 𝑑 ⟹ 2026 ⋮ 𝑑 ⟹ 𝑑 ∈ {1, 2, 1013, 2026}...................4p 

Dacă d=1 atunci fracția este ireductibilă. 

Numărăm câte fracții sunt reductibile: 

- Dacă d=2, atunci 𝑏 ⋮ 2, 𝑏 < 1013 ș𝑖 𝑏 ≠ 0 ⟹ 𝑏 ∈ { 2, 4, 6, … , 1012}--------0,5p 

Deci sunt 506 fracții reductibile............................................................................5p 

- Dacă d=1013 sau d=2026 este imposibil pentru că 𝑑 ≤ 𝑏. 

Așadar 1012-506=506 fracții sunt ireductibile......................................................4p 

  

Problema nr. 3 

                Fie 𝐴1  , 𝐴2  , 𝐴3  , … . 𝐴13  puncte distincte în plan și dreapta 𝑑 pe care sunt situate 

punctele 𝐴1  , 𝐴2  , … , 𝐴5  , celelalte 8 fiind exterioare dreptei 𝑑. Orice dreaptă diferită de 𝑑 

conține cel mult două puncte dintre cele 13 date. Aflați numărul dreptelor determinate de 

cele 13 puncte. 

                                                    Gazeta matematică nr. 9/2025 

Barem: 

Cele 8 puncte exterioare dreptei 𝑑 determină cu fiecare dintre cele 5 puncte de pe 

 dreapta 𝑑 câte 8 drepte distincte. 

5 ∙ 8 = 40 de drepte distincte……………………………………………………..11p 

Cele 8 puncte exterioare dreptei 𝑑 formează:  

7+6+5+….+1=(7 ∙ 8): 2 = 28 de drepte distincte………………………………….5,5p 

Împreună cu dreapta 𝑑 sunt  

40+28+1=69 de drepte distincte determinate de cele 13 puncte date………………6p 

 

Problema nr. 4 

Unghiurile ∢𝐴𝑂𝐵 ș𝑖 ∢𝐵𝑂𝐶 sunt adiacente suplementare, iar semidreptele 𝑂𝑀 ș𝑖 𝑂𝑁  

sunt, respectiv, bisectoarele unghiurilor ∢𝐴𝑂𝐵 ș𝑖 ∢𝐵𝑂𝐶.  



 
a) Calculați măsura unghiului ∢𝑀𝑂𝑁. 

b) Dacă semidreapta 𝑂𝑇 este bisectoarea unghiului ∢𝐵𝑂𝑁 și unghiul 

 ∢𝑇𝑂𝐶 = 6 ∙ ∢𝐴𝑂𝑀 , aflați măsurile unghiurilor ∢𝐴𝑂𝐵 ș𝑖 ∢𝐵𝑂𝐶. 

 

Prof. Felicia Mădălina Mocanu 

Colegiul Național Ion Maiorescu, Giurgiu 

 

 

Barem: 

 

a) ∢𝐴𝑂𝐵 ș𝑖 ∢𝐵𝑂𝐶 = 180˚ 

 

(𝑂𝑀 − 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑎 ∢𝐴𝑂𝐵 ⇒ ∢𝐴𝑂𝑀 = ∢𝑀𝑂𝐵 =
∢𝐴𝑂𝐵

2
… … … … … … … . … … . . 3𝑝 

(𝑂𝑁 − 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑎 ∢𝐵𝑂𝑁 ⇒ ∢𝐵𝑂𝑁 = ∢𝑁𝑂𝐶 =
∢𝐵𝑂𝐶

2
… … … … … … … … . … … . .4𝑝 

∢𝑀𝑂𝑁 = ∢𝑀𝑂𝐵 + ∢𝐵𝑂𝑁 =
∢𝐴𝑂𝐵 + ∢𝐵𝑂𝐶

2
=

180˚

2
= 90˚ … … … … … . … … … … .4𝑝 

 

b) Notăm ∢𝐴𝑂𝑀 = ∢𝑀𝑂𝐵 = 𝑥 

și  

(𝑂𝑇 − 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑎 ∢𝐵𝑂𝑁 ⇒ ∢𝐵𝑂𝑇 = ∢𝑇𝑂𝑁 =
∢𝐵𝑂𝑁

2
= 𝑦 

           ∢𝐵𝑂𝑁 = ∢𝑁𝑂𝐶 = 2𝑦 

 ⇒ 𝑥 + 2𝑦 = 90˚ (1) … … … … … … … … … … … … … … … … … … … … . … … … … … … … 5𝑝     

∢𝑇𝑂𝐶 = ∢𝑇𝑂𝑁 + ∢𝑁𝑂𝐶 = 3𝑦 

∢𝑇𝑂𝐶 = 6 ∙ ∢𝐴𝑂𝑁 ⇒ 3𝑦 = 6𝑥 ⇒ 𝑦 = 2𝑥 … … … … … … … … … … … … … … … … … … 3𝑝 

î𝑛 𝑟𝑒𝑙𝑎ț𝑖𝑎  (1) ⇒ 𝑥 + 4𝑥 = 90˚ ⇒ 5𝑥 = 90˚ ⇒ 

𝑥 = 18˚; 𝑦 = 36˚ 

⇒ ∢𝐴𝑂𝐵 = 2𝑥 = 36˚ș𝑖 ∢𝐵𝑂𝐶 = 4𝑦 = 144˚. … … … … … … … … … … … … … … … … . .3,5𝑝 

 

 

Oficiu ……………………………………………………………………….……….. 10p 


